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 除法問題的類型：

包含除問題：分裝問題
總量及單位量已知，單位數未知
14顆蘋果，3顆裝一盒，最多裝滿
幾盒，剩下多少顆蘋果？

等分除問題：平分問題	
總量及單位數已知，單位量未知
14顆蘋果，平分裝成3盒，一盒有
多少顆蘋果，剩下多少顆蘋果？









除法問題的紀錄格式：

a÷b＝q….r (q是整數，0≦r＜b)
   三年級引入

a÷b＝   97課綱四年級引入
               108課綱五年級引入




 70÷20
 7÷2       這三題的答案是否相等？
0.7÷0.2





a÷b＝q….r (q是整數，0≦r＜b)
 這三題的答案不相等

  70÷20 ＝3….10
   7÷2  ＝3….1 
 0.7÷0.2＝3….0.1


a÷b＝  這三題的答案相等

  70÷20 ＝＝3
   7÷2  ＝＝3
 0.7÷0.2＝＝3



包含除：14顆蘋果，3顆裝一盒，
最多裝滿幾盒，剩下幾顆？

等分除：14顆蘋果，平分裝成3盒，
一盒裝幾顆，剩下幾顆？

哪種問題比較簡單，先引入哪種問題？


學生能掌握的解題工具：
加、減法  乘法
包含除問題中兩個數字的單位相同，
適合利用加法、減法或乘法來解題。

等分除問題中兩個數字的單位不同，
只適合利用乘法來解題。




包含除問題：
14顆蘋果，3顆裝一盒，最多裝滿幾盒，
剩下幾顆蘋果？

解法一：部份累至全體(3顆  14顆)
3＋3＋3＋3＝12       3×4＝12
14－12＝2           14－12＝2

解法二：全體分割成部份(14顆  3顆)
14－3＝11           3×4＝12
11－3＝8            14－12＝2
8－3＝5
5－3＝2

   學生不易自行發展出解法二





包含除的算則  先乘後減
14顆蘋果，3顆裝一盒，最多裝滿幾盒，
剩下幾顆蘋果？

部份累至全體：嘗試錯誤
3×4＝12、3×5＝15(超過)  
 3×4＝12、14－12＝2
全體分割成部份：
將要減的部份累積起來一次減掉
14－3＝11           3×4＝12
11－3＝8            14－12＝2
8－3＝5







等分除問題：
14顆蘋果，平分裝成3盒，一盒裝幾顆，
剩下幾顆蘋果？
解法一：嘗試錯誤
4×3＝12、4×4＝16(超過) 
 4×3＝12、14－12＝2

解法二：一盒1次分1顆
14－3＝11、11－3＝8、8－3＝5
5－3＝2
 分了4次，每人分到4顆，
   剩下2顆

學生不易自行發展出，必須教師引導
為何要引入解法二？




一盒1次分1個策略：
透過乘法交換律的概念轉換除數的單位，
讓被除數和除數的單位一樣，
幫助學生使用減法算式記錄解題活動。


3盒(題目)  每次分掉3顆(解題)

甲  乙  丙
○  ○  ○   分第一次，分掉3顆
○  ○  ○   分第二次，分掉3顆
○  ○  ○   分第三次，分掉3顆
○  ○  ○   分第四次，分掉3顆
○  ○   剩下2個不夠分







題目中是3盒，算式中是3顆。
一次一盤分一個策略涉及單位量及單位數
角色的轉換，對低年級學生而言相當困難，
必須透過經常練習，才能掌握其意義。



除法算式(相同的數學模型)：

包含除：14顆蘋果，3顆裝一盒，
最多裝滿幾盒，剩下幾顆？
等分除：14顆蘋果，平分裝成3盒，
一盒裝幾顆，剩下幾顆？
都能利用連減的方式來解題，
因此都能記成14÷3＝4…2




由減法引入除法算式
甲策略：直接引入除法算式 

教師布題時同時詢問商數及餘數，
因此只有一種除法算式：ａ÷b＝q……r













乙策略：分四階段引入除法算式。

先布餘數是0問題(不問餘數)
引入餘數是0時的除法算式：ａ÷b＝q
再布餘數不是0的除法問題(問商及餘數)
引入餘數不是0的除法算式ａ÷b＝q…r
重新溝通餘數是0問題的紀錄
將ａ÷b＝q的記法改寫成ａ÷b＝q…0
形成除法算式記法的共識。
不論餘數是否為0，都必須記成ａ÷b＝q…r
儘量分完  餘數要小於除數。





由乘法引入除法算式
 包含除：14顆蘋果，3顆裝一盒，
最多裝滿幾盒，剩下幾顆？

3×4＝12  12÷3＝4
3×4＝12，14－12＝2  12÷3＝4…2


  加法問題、減法問題都熟練
   加減互逆

  乘法問題、除法問題都熟練
   乘除互逆

  乘法問題熟練
   乘除互逆  除法問題


除法與直式

  商的數字都小於10  引入直式的樣式

        6                6+1
  7 ) 5 1          7 ) 5 1
      4 2              4 2 
        9                9 
                         7
                         2 










      112年學力檢測三年級
林阿姨將46塊餅乾分裝成袋，並用除法算式
 「46÷7＝6…4」記錄分裝的結果。
  下列哪個可能是林阿姨分裝餅乾的結果？
分裝成6袋，每袋裝4塊餅乾，總共裝滿了7袋
分裝成7袋，每袋裝6塊餅乾，可以全部裝完
每袋裝7塊餅乾，總共裝滿了4袋，
還剩下6塊沒有裝完
每袋裝7塊餅乾，總共裝滿了6袋，
還剩下4塊沒有裝完

	選  項
	1
	2
	3
	4*
	

	全  體
	0.06
	0.06
	0.06
	0.81
	

	高分組
	0.01
	0.01
	0.01
	0.98
	

	低分組
	0.16
	0.15
	0.15
	0.53
	




   110年學力檢測三年級
將一堆蘋果平分給8個人，每個人分到
26顆，還剩下6顆。
如果將這一堆蘋果全部平分給4個人，
每個人最多可以分到幾顆蘋果？
還剩下多少顆蘋果？
分到13顆蘋果，還剩下3顆蘋果
分到52顆蘋果，還剩下6顆蘋果
分到53顆蘋果，還剩下2顆蘋果
分到53顆蘋果，還剩下4顆蘋果

	選  項
	1
	2
	3*
	4
	

	全  體
	0.21
	0.25
	0.46
	0.08
	

	高分組
	0.06
	0.15
	0.76
	0.03
	

	低分組
	0.33
	0.29
	0.23
	0.14
	





    111年學力檢測三年級
老師將一堆糖果平分給7位小朋友，
每位小朋友分到12顆後，還剩下一些糖果。
甲說：最多只會剩下6顆糖果
乙說：最多只會剩下8顆糖果
丙說：最多只會剩下11顆糖果
丁說：最多只會剩下13顆糖果
 請問誰的說法正確？
甲   乙   丙   丁

	選  項
	1*
	2
	3
	4
	

	全  體
	0.59
	0.18
	0.14
	0.08
	

	高分組
	0.76
	0.09
	0.12
	0.03
	

	低分組
	0.40
	0.27
	0.18
	0.13
	






     112年學力檢測三年級
桌上的糖果比 100顆多一點。
  老師將桌上的糖果平分給一些小朋友，
最後剩下7顆。
老師可能平分給多少位小朋友？
5 位   6 位   7 位   8 位

	選項
	1
	2
	3
	4*
	

	全體
	0.17
	0.21
	0.20
	0.40
	

	高分組
	0.12
	0.16
	0.10
	0.61
	

	低分組
	0.21
	0.24
	0.31
	0.22
	









   110年學力檢測三年級
 七十幾顆蘋果平分給10個人，每個人
分到7顆，請問最多可能剩下多少顆蘋果？
11顆   9顆   8顆   6顆

	選  項
	1
	2*
	3
	4
	

	全  體
	0.16
	0.32
	0.13
	0.38
	

	高分組
	0.07
	0.51
	0.05
	0.37
	

	低分組
	0.24
	0.18
	0.22
	0.35
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